INTEGRALI GENERALIZZATI

LUCIA GASTALDI

1. ESERCIZI

1. Usando la definizione, calcolare i seguenti integrali impropri:

a) /O+OO e " dz, /01 log z dx 1], [—1]

b) /1+OO (% + xe—fv) dx 1+ 2]

c) /o x—i—l\/fdm [2log(1 + V/2)]

+o0 1
d —d z
) /_OO 21 dr 9" 5]
% log(1 + )
2. Discutere la convergenza dei seguenti integrali generalizzati:
/ R [non conv.]
xt+1
/ e da [conv.]
[conv.]
|

/0 h e\/g [conv.]

1
1
/ (\)fg dx [conv.]
! logx
[conv.]
0 1
/ dx [conv.]
coshz
[non conv.]

/ dx
0 Vzlogz
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dx
> z(logz)s

& 1
ﬁ——{_dx

[non conv. per s < 1]

\\8

non conv.
s Vaxd+axz+1 [ )
[e'e) :2
/ H# dx [conv.|
9 T
2 + arctan x
x [conv.]

1 Va3

/1 N <1 - cos§> da joonv]

S x+1

2 \/I—2

dx [conv.|

?log(1 + Va3)
——————dx [non conv.]
0 esmnz 1
+o0 t
/ w dx [conv. se 1 < a < 2]
0 r|*
! x
/ xlog ' dx [conv.|
0 r—1
+o0 1
———dx [conv.|
2 \/E\/ 2 —2
3
1—cosz
———d :
/0 x?sin\/x ’ [conv.]
/12 1 —cosx p [ ]
———dx non conv.
o x?siny/x

3. Calcolare i seguenti integrali, se convergenti:

* dx
[non conv.|
. xlogx
/°° dx (]
—_— T
o T2 H 21+ 2
/ rsinx dz non conv.|
0

| = 2



/‘7!'/2 dr
[non conv.]
o COST
2
dx .
/0 \/ﬁ [5 + 1og 3]
1
3r + 2
| S da &

+oo T
—d
/0 (x+1)3 o

5. Stabilire per quali valori di n € N converge I'integrale generalizzato

+oo x2n+1
I, = ——dx.
| e

Calcolarlo per il piu grande di essi.

. Studiare la convergenza assoluta del seguente integrale generalizzato:

/+°° sinx + cosx
2
9

dx

2 —z—1

. Per un certo numero C' reale, I'integrale

/OO Cx B 1 p
, \241 2241) "

converge. Determinare C' e valutare l'integrale.

4. Verificare la convergenza del seguente integrale generalizzato e calcolarne il valore:

[1/2]

[conv.ass.]

[C=1/2, 1 (—log2+ log5)]

. Per un certo numero C' reale, I'integrale

/Oo x B C d
L o\2:2120 z11) "

converge. Determinare C' e valutare l'integrale.

[C'=1/2, 2log2 — 3 log 3]

. Determinare C' reale, in modo che il seguente integrale converga

[ (a=5)
— dx.
2 202 + 1 z+1

[1/2]
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